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Maksymalne idealy lewostronne w algebrze
operatoréow na przestrzeni Banacha

Odniosg sie do dwoch pytan dotyczacych maksymalnych idealéw lewostron-
nych w algebrze B(E) wszystkich ograniczonych operatoréw liniowych na prze-
strzeni Banacha F:

i) Czy zawsze B(F) zawiera maksymalny ideal lewostronny, ktéry nie jest (al-
gebraicznie) skonczenie generowany?

ii) Czy kazdy skohczenie generowany maksymalny ideal lewostronny w B(E)
jest postaci {T € B(F) : Tx = 0} dla pewnego niezerowego wektora z € E?

Ideal dwustronny zlozony z operatoréw skonczonego rzedu nie jest zawarty w
zadnym ideale lewostronnym postaci takiej jak w wypowiedzi Pytania ii), a
zatem odpowiedZ pozytywna na to pytanie pociagatoby odpowiedz pozytywna
na Pytanie i). Gléwne rezultaty, ktore zamierzam oméwié sa nastepujace: Odpo-
wiedZ na Pytanie i) jest pozytywna dla ogormnej klasy (mozliwie, ze wszystkich)
nieskonczenie wymiarowych przestrzeni Banacha E; odpowiedZ na Pytanie ii)
jest pozytywna wtedy i tylko wtedy gdy zaden skonczenie generowany maksy-
malny ideal lewostronny w B(E) nie zawiera idealu operatoréw skonczonego rze-
du; w szczegblnoéei dla wielu klasycznych przestrzeni Banacha FE odpowiedz jest
istotnie pozytywna, jednak istnieja kontrprzyktady, ktére pokrétce przedstawie.
Co ciekawe, nie znamy odpowiedzi na Pytanie ii) dla przestrzeni E = C[0, 1].

Powyzsze wyniki pochodza z dwoch prac: jednej wspolnej z H. G. Dalesem,
T. Kochankiem, P. Koszmiderem i N. Laustsenem oraz drugiej wspolnej z N.
Laustsenem.



